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Questão 01 [ 2,00 pts ::: (a)=1,00; (b)=1,00 ]

(a) Sejam a, b ∈ Z e n ∈ N. Mostre que a− b divide an − bn.

(b) Seja n um número natural. Mostre que, se 2n − 1 é primo então n é primo.

Questão 02 [ 2,00 pts ::: (a)=1,00; (b)=1,00 ]

(a) Mostre que se n é um número ı́mpar, então 1 + 2 + 3 + · · ·+ (n− 1) ≡ 0(modn).

(b) Mostre que se n é um número par, então 1 + 2 + 3 + · · ·+ (n− 1) 6≡ 0(modn).

Questão 03 [ 2,00 pts ]

Um paĺındromo é um número que, escrito da direita para a esquerda ou da esquerda para a direita, o resultado é o

mesmo (por exemplo, 373 e 521125 são paĺındromos). Prove que todo paĺındromo com um número par de algarismos

é div́ısivel por 11.

Questão 04 [ 2,00 pts ]

Se p > 3 e os números p e p + 2 são primos, mostre que 12 | 2p + 2.

Questão 05 [ 2,00 pts ::: (a)=1,00; (b)=1,00 ]

Seja m > 1 um número inteiro.

(a) Mostre que um elemento [a] ∈ Zm é invert́ıvel se, e somente se, (a,m) = 1.

(b) Mostre que o anel Zm é corpo se, e somente se, m é primo.


