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Questão 1 [ 2,0 pt ]

Determine o resto da divisão do número 22225555 + 55552222 por 7.

Questão 2 [ 2,0 pt ]

Encontre a decomposição em fatores primos de 40! e determine com quantos zeros termina esse

número.

Questão 3 [ 2,0 pt ]

Ao formar grupos de trabalho numa turma o professor verificou que, tomando grupos com 3 com-

ponentes sobrariam 2 alunos, com 4 componentes sobraria 1 aluno e que conseguiria formar grupos

com 5 componentes, sem sobras, desde que ele próprio participasse de um dos grupos. Sabendo que

a turma tem menos de 50 alunos, quais são as posśıveis quantidades de alunos nessa turma?

Questão 4 [ 2,0pt ]

(a) Sejam a, k,m inteiros, com m > 1, e (k,m) = 1.

Se a1, . . . , am é um sistema completo de reśıduos módulo m, mostre que a+ ka1, . . . , a+ kam

também é um sistema completo de reśıduos módulo m.

(b) Encontre um sistema completo de reśıduos módulo 11 formado apenas por múltiplos de 6.

Questão 5 [ 2,00 ]

Sejam p e q números primos distintos e m = pq. Considere α e β inteiros tais que αβ ≡ 1 mod ϕ(m),

onde ϕ : N→ N é a função de Euler. Mostre que xαβ ≡ x mod m, para todo inteiro x.

Sugestão: Mostre que xαβ ≡ x mod p e xαβ ≡ x mod q.


